ATATQONIXMA I'" AYKEIOY
OETIKHX & TEXNOAOI'TKHXZ KATEY®OYNXHX

®OEMA 12

A.Eoto z, =a+ i, Z, = y+d §Vo wyadwoi apdpoi. No amodei&ete ot

2+2,=2+2,.

B. Z¢ xd0¢ mepintoon and T1¢ TapakdTm va BAleTe o€ KOKAO TO Ypaupa (X) av o 1oyvupiopdg etval cwotdg 1
10 Ypappa (A) av o woyvpiopds eivor AaBog aTioloydVToS TV ETA0YN GOG .
o |4=|-4=]7 T A

B) Avo cuvaptioeig £, g sivar ioec av vdpyovv kamoln X € R wote vaoyver F(X)=g(x) X A

v) Av n ovviptmon f elvar «1-1», ot ovvaptioelg g, h éyovv medio opiopod 10 R ko 1oyvet

f (g(x)) =f (h(x)) v k@be X € R, tote o1 cvvaptioelg g kat h givon ioec. > A
0) To édBpoicpa 600 cL VYOV HYAOIKAOV Elval OVTACTIKOG aplOUOC. h3 A
€) To ywvopevo 000 cvluy®OV HyadtkdV etvor TpaypaTikdg aptOpoc. )y A
6T) Av umapyel To an)(10| f (X)| = ||| KO VTAPYEL TO ll_)r{(lo f(X), 10T€ 10yVEL l1_)1£10 gx)=1. )3 A

I'. No emAélete ) cwoth anavtnon:

i. AVA=]im 2 ote
X—4 -
1
o) A= —
) 4
1
A=—
P) g
YVA=0
3) A=-1

¢) Tinoto amd to Tapardve



3

- x

ii. AvB=]im——~ t0te
=0 X
a)B=1
B)B=0
Y)B=-1
6)B=1

¢) Tinoto amd to Tapandve

iii. Av 2 < f(x) <ovvy ,x#0,101e A= |im f (X) elvan
X—>0

a)A=0
B)A=-1
VA=1

1

0)A=—

) 2

¢) Tirota and to Tapamdve

A. No 0dceTE TOLG TOPAKAT® OPIGUOVGS:
1. Ilote dvo cvvapmioels f, g Aéyovtal ioeg;

1. I1ote g cvvdptnon f e medio opiopov 1o A Aéyeton «1-1»;

OEMA 22 ;
Atvovtat ot pryadwcot apbpol z,,2,, 2, pe |Zl| = |Zz| = |Z3| =3.

. e .. —_ 9
1. Asire ot 2, =—.
1

. e, 4 Z
ii. AciEte 6110 apOudg — +—=

2 1

glvo TpoyLoTiKog.

, , 1
iii. Aei€te ot |z, + 2, + Z| :§|z1 Z,+2,-2,+2-2)].

OEMA 3°9:
‘Eoto o1 cuvaptioeig £, g pe medio opiopod to R. Alveton 6t1 1) cuvdptnon g odvOeong fog sivon 1-1.

1. Na dci&ete 6T g givon 1-1.

il. No dei&ete 6L M e€lowon:
g(f(X)+x —x+1) = g(f(X)+2x—1) éyet axpiPdc dvo Peticéc Kon

pia apvnrikn pico.



OEMA 42 ;

Osopodpe ) cuvapmon f(X)=2+(X-2)° pe X>2.
i.  No pelemoete v f og mpog v povotovia.
ii. Na omodeitete 6L vEapyeL N avtioTpoen cuvaptnon £ g f kat va Ppeite Tov THmo TG,
iii Na Ppeite To kowd onpeio ToV YpagikdV Tapactdoeoy Tav cuvapthceny fkat £ ko vo

amodElEETE OTL O YPOPIKES TOVG TOPACTACELS EXOLV TaL {0100 KOV onpueio,

pe tov aZova cuppeTpiog Toug



	ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ
	ΘΕΤΙΚΗΣ & ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ
	ΘΕΜΑ 1Ο 
	Α. Έστω  ,  δύο μιγαδικοί αριθμοί. Να αποδείξετε ότι:
	 .
	Β. Σε κάθε περίπτωση από τις παρακάτω να βάλετε σε κύκλο το γράμμα (Σ) αν ο ισχυρισμός είναι σωστός ή το γράμμα (Λ) αν ο ισχυρισμός είναι λάθος αιτιολογώντας την επιλογή σας .
	α)                                                                                                                                Σ         Λ
	β) Δύο συναρτήσεις f, g είναι ίσες αν υπάρχουν κάποια   ώστε να ισχύει        Σ          Λ
	γ) Αν η συνάρτηση f είναι «1-1», οι συναρτήσεις g, h έχουν πεδίο ορισμού το R και ισχύει   για κάθε  , τότε οι συναρτήσεις g και h είναι ίσες.                                 Σ         Λ
	δ) Το άθροισμα δύο συζυγών μιγαδικών είναι φανταστικός αριθμός.                                  Σ         Λ
	ε) Το γινόμενο δύο συζυγών μιγαδικών είναι πραγματικός αριθμός.                                            Σ         Λ
	στ)  Αν υπάρχει το   και υπάρχει το  , τότε ισχύει  .               Σ          Λ
	 Γ. Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση:
	i. Αν Α =   τότε 
	α) Α =  
	β) Α =  
	γ) Α = 0
	δ) Α = -1
	ε) Τίποτα από τα παραπάνω 
	ii. Αν Β =   τότε  
	α) Β = 1
	β) Β = 0 
	γ) Β = -1
	δ) Β = 1
	ε) Τίποτα από τα παραπάνω 
	iii.  Αν  ( f(x) ( συνχ  , χ ( 0 , τότε Α =   είναι 
	      α) Α = 0
	      β) Α = -1
	      γ) Α = 1
	      δ) Α =  
	      ε) Τίποτα από τα παραπάνω 
	Δ.  Να δώσετε τους παρακάτω ορισμούς:
	i. Πότε δύο συναρτήσεις f, g λέγονται ίσες;
	ii. Πότε μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το Α λέγεται «1-1»;
	ΘΕΜΑ 2Ο :
	Δίνονται οι μιγαδικοί αριθμοί   με  
	i. Δείξτε ότι:  
	ii. Δείξτε ότι ο αριθμός   είναι πραγματικός.
	iii. Δείξτε ότι:  .
	ΘΕΜΑ 3Ο :
	Έστω οι συναρτήσεις f, g με πεδίο ορισμού το R. Δίνεται ότι η συνάρτηση της σύνθεσης fog είναι 1-1.
	i. Να δείξετε ότι η g είναι 1-1.
	ii. Να δείξετε ότι η εξίσωση:
	                          έχει ακριβώς δύο θετικές και                   
	                        μία αρνητική ρίζα.
	ΘΕΜΑ 4Ο :
	Θεωρούμε τη συνάρτηση    με  .
	i. Να μελετήσετε την f ως προς την μονοτονία.
	ii. Να αποδείξετε ότι υπάρχει η αντίστροφη συνάρτηση f-1 της f και να βρείτε τον τύπο της.
	              iii    Να βρείτε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων f και f-1 και να                         αποδείξετε ότι  οι γραφικές τους παραστάσεις έχουν τα ίδια  κοινά σημεία
	                            με τον άξονα συμμετρίας τους

