MAOGHMATIKA 'ENIKHZ MAIAEIAZ " AYKEIOY

Ofpa 1°

A) Zg KABg piIa aTTd TIG TTOPAKATW TTEPITITWOEIG VA PAAETE OE KUKAO TO ypduua
(£) av o 1oxupIoPOG gival owoTOG 1 TO ypauua (A) av o 1I0XUPICPOG Eival
AGBoc.

i. Avnfeival yvnoiwg atéouoca oTo 1TEdio opIoUoU TnNG TOTE 1oXUEl f'(X) >
0 > A

i. Hrapaywyog f'(x) piag ocuvaptnong f o1o onueio Xo EKPPAlel To puBPO
peTaBoAg TNG f(X) yia X = Xo z A\

iii. To daBpoioua 6AwvV TwWV CUXVOTATWY MHIAG KATAVOUNRG eival ioco pe 1,
OnAadn vi+vot.. .. +v =1 > A

iv. ~H abpoioTiky ouxvotnta N; kal n aBpoloTik) OXETIKA ouxvotnTta F;

XpnoiJoTtrolouvTal Hévo OTnV TTEPITITWON TWV TTOCOTIKWYV HETABANTWYV
> A\

V. 2’ éva KUKAIKO SIdypaupa CUXVOTATWY TO TOEO Qj TTOU QVTIOTOIXEI OTN

ouxvoTtnTa v; gival 360 > N
Vi
B)

i. Na dwoete Tov 0pIoUS TNG oUXVOTNTAG Vi , TNG OXETIKNG ouxvoTNTAG fi
,TNG aBpoIoTIKAG ouxvotnTag N; , Kal TNG aBPOICTIKAG OXETIKAG
ouxvotnTag Fi piag TINAG xi oG METABANTAS X evog deiyuaTog ueyEBoug
V.

i. Naarmodeitete dmia)fi+f+...+fi=1 PB)0<fi<A1

Otpa 2°

1. Aivetal n ouvdaptnon f pe 1010 f(X) = Vx* —10x+ 21

i. Na BpeBei To TEdIO OPIOUOU TNG

i.  Na umoAoyioTei 10 |im P bvp(r) = £2(x)

X—3 }(—3

i.  Na amodeitete 611 N TApdywyog TnG ouvaptnong f(x) = x givai 1
onAadn ot (x) = 1.
i. Na amodeigete 611 N TTapdywyog TnG ouvaptnong F(x) = ¢ f(x)
eival ¢ f'(x) dnAadn (c f(x)) = c f'(x)
iii.  Na uTToAoyioeTe TIG TTAPAYWYOUS TWV TTAPAKATW CUVAPTACEWV

€%, Inx, Jx , L , NUX , OUVX , EQX , QX , X', In(ouvy)
X



a 32

Oéu

Aivetal n ouvdpTnon f(x) = x> + 3x? - 9x + a® — 4a, a eR

Na artrodei¢ete 011 n f TTapouoiddel Eva TOTTIKO PEYIOTO KAl £VA TOTTIKO
eNGxIOTO

Na 1TTpoadIOPICETE TIG TINEG TOU A YIA TIG OTTOIEG TO TOTTIKO PEYIOTO TNG f
gival TpITAGoi1o atrd 10 TOTTIKO EAGXIOTO

Na Bpeite av UTTAPYEl TNV TIPA TOU X YIA TV OTToia 0 pUBPOG NETABOANG
NG f(X) yivetal eAdxioTog

Oéua 4°

O1 opddeg aipatog TTou TTPoéKUYav aTTd TNV £EETAON VOGS BEIYHATOS V ATOUWY
gival o1 ETTOPEVEG :

A
O
B
A
AB

>0WOow
cooww
wo>%Z
>HOowWOo

Na Bpeite TO0 p€yeBOG v TOU dEiyATOG

Na KOTOOKEUAOETE TOV TTIVOKA KATOVOWAG OUXVOTATWY KAl OXETIKWV
OUXVOTNTWV

Molo €ival To TTOOOOTO TWV ATOUWYV TOU OEiYMOTOG TTOU £XEl a) Ooudda
aiyatog A, [3) oyada aipatog AB

210 TTapatmmdvw Ociyua ma oudda aipaTtog €ival a) o ouxvh ,B) 1o
otavia , Yy) TTwG AéyeTal n ypa@ik TTapdoTacn ME TNV OTToia
TTOPOUCIAJOUME TO TTAPATTIAVW OEOONEVA .

KaAn emmituxia
EmuéAcia MNMwpyog TaoikAog



	ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙΔΕΙΑΣ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ
	Θέμα 1ο
	Α) Σε κάθε μια από τις παρακάτω περιπτώσεις να βάλετε σε κύκλο το γράμμα (Σ) αν ο ισχυρισμός είναι σωστός ή το γράμμα (Λ) αν ο ισχυρισμός είναι λάθος.
	i. Αν η f είναι γνησίως αύξουσα στο πεδίο ορισμού της τότε ισχύει f΄(χ) > 0         Σ Λ
	ii. Η παράγωγος f΄(χ) μιας συνάρτησης f στο σημείο χ0 εκφράζει το ρυθμό μεταβολής της f(χ) για χ = χ0      Σ Λ
	iii. Το άθροισμα όλων των συχνοτήτων μιας κατανομής είναι ίσο με 1 , δηλαδή ν1+ν2+….+νκ = 1      Σ Λ
	iv. Η αθροιστική συχνότητα Νi και η αθροιστική σχετική συχνότητα Fi χρησιμοποιούνται μόνο στην περίπτωση των ποσοτικών μεταβλητών         Σ Λ
	v. Σ’ ένα κυκλικό διάγραμμα συχνοτήτων το τόξο αi που αντιστοιχεί στη συχνότητα νi είναι         Σ Λ
	Β) 
	i. Να δώσετε τον ορισμό της συχνότητας νi , της σχετικής συχνότητας fi ,της αθροιστικής συχνότητας Νi , και της αθροιστικής σχετικής συχνότητας Fi μιας τιμής χi μιας μεταβλητής X ενός δείγματος μεγέθους ν .
	ii. Να αποδείξετε ότι α) f1 + f2 +….+fk = 1 β) 0 < fi < 1
	Θέμα 2ο
	1. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο f(x) =  
	i. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της 
	ii. Να υπολογιστεί το   
	2. 
	i. Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της συνάρτησης f(x) = x είναι 1                                     δηλαδή ότι (χ)΄ = 1 . 
	ii. Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της συνάρτησης F(x) = c f(x) είναι c f´(x) δηλαδή (c f(x))΄= c f´(x)
	iii. Να υπολογίσετε τις παραγώγους των παρακάτω συναρτήσεων :ex , lnx ,   ,   , ημχ , συνχ , εφχ , σφχ , χν , ln(συνχ)
	Θέμα 3ο
	Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x3 + 3x2 – 9x + α2 – 4α, α ((
	i. Να αποδείξετε ότι η f παρουσιάζει ένα τοπικό μέγιστο και ένα τοπικό ελάχιστο 
	ii. Να προσδιορίσετε τις τιμές του α για τις οποίες το τοπικό μέγιστο της f είναι τριπλάσιο από το τοπικό ελάχιστο 
	iii. Να βρείτε αν υπάρχει την τιμή του χ για την οποία ο ρυθμός μεταβολής της  f(x) γίνεται ελάχιστος 
	Θέμα 4ο
	Οι ομάδες αίματος που προέκυψαν από την εξέταση ενός δείγματος ν ατόμων είναι οι επόμενες :
	 Α  Β Β ΑΒ  Ο
	 Ο Ο Β ΑΒ  Β
	 Β Β Ο  Α  Ο
	 Α Ο Ο  Ο ΑΒ
	ΑΒ Α Ο  Β  Α
	i. Να βρείτε το μέγεθος ν του δείγματος 
	ii. Να κατασκευάσετε τον πίνακα κατανομής συχνοτήτων και σχετικών συχνοτήτων 
	iii. Ποιο είναι το ποσοστό των ατόμων του δείγματος που έχει α) ομάδα αίματος Α , β) ομάδα αίματος ΑΒ 
	iv. Στο παραπάνω δείγμα πια ομάδα αίματος είναι α) πιο συχνή ,β) πιο σπάνια , γ) πως λέγεται η γραφική παράσταση με την οποία παρουσιάζουμε τα παραπάνω δεδομένα .
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