ATATONIZXMA MAOHMATIKON KAI YTOIXEION YTATIXTIKHY
(KAAOKAIPINHY ITPOETOIMAXIAY)

OEMA 12
A. Av ot ovvaptioelg £, g eivon Tapaymyicipes oto ddotnua A, va anodsi&ete Ot
(f(D)+g(x)' = f"(x)+g'(x)
B. No onuewnocete moleg omd Tig TapaKiTed TPOTAGELS EIVOL GOGTES KO TOLESG
AavBoopEVeG:
i.  Avn feivonr yynoiog adéovsa oto dbdotnpa A, TOTE 1GYVEL

f'(x)>0,yiokabe x € A. X A
ii. H mopdywyog g f 610 X0 ek@palet To puOuod petaforng tov y = f(x)
®¢ TPOg X yia =0 h) A
iii. Ka0Oe tomikd péyroto g fetvon peyadvtepo and kdbe tomkd eAdyioto
m¢ f. x A
iv. Av f'(x) <0 yuwwxéBe x € A, 10te N f givan yvnoing pbivovca oto A.
> A

I'. Na yphyete T1g TOpaydYovs TOV ETOUEVOV GLVOPTHCEMV:
L f(x)+g(x)
i f(x)-g(x)
iil. &,g(x) #0
g(x)

iv. f(g(x)
omov f, g mopaymyiciues cuvaptioels oto R.
A. Atvetan pua cvvaptnon f 1 onoia eivar opiopévn ¢ éva odotnua A. No dmoete
TOVG TOPOKATO OPLGUOVG:
1. Ilote n fetvon cvveync oto x, € A.

. IIote n f elvon mopaywyiown oto x, € A.

OEMA 22;

2
Atveton n ovvaptnon f(x) = #
x —

i.  Na Bpebei 10 medio opiopod g,
i1. No Ppebei o lirrll f(x).

iii. Na Bpebei n e&lowon g epantopévng g YpoeIkng mapdotaons g £
GTO ONUELO HE TETUNUEVT X=2.

OEMA 3%
Atvetoanr n ovvaptnon f(x) = ocovy +nuy
i.  No omodeiéete 0t oyver: f(x)+ f"(x)=0

ii.  Na Bpeite v e€icmon g EQATTOUEVNG TNG YPAPIKTG TapdoTtacng s f oto
onueio A0, 1) .

iii.  Na Bpeite mv i 4 € R o v omoia woydel n oxéon Af '(%) -2f (%) =2.



OEMA 4%
Aivetar 1 ovvapmon f(x)=x’ +3x> —9x+a’ —4a, x € R, 6TOV 0 {10 TPOYHOTIKY
otafepaq.
1. Noa anodeiEete 611 1 f mapovcialet Eva Tomikd ELAYIGTO Kot £va TOTIKO
péyloto.
il. Av f(x;)=3f(x,)+50, 6mov x; 1 B€on TomIKOV EYIOTOV Kot Xo M
Béom tomkov ehayiotov, va arodeitete OTL 0=2.
1. o 0=2 va Bpeite v e&icwon g EQATTOUEVNG TG YPOPIKNG
napdotaons g f mov eivor kaBetn otov dEova y’y.
iv. Na Bpeite v Ty oV X Yo v omoia 0 pvOpdc petafoing mg
yiveton ediyiotog. Tloog elvar o eAdyiotog puBuodg petafoing;
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	ΘΕΜΑ 1Ο:
	Α. Αν οι συναρτήσεις f, g είναι παραγωγίσιμες στο διάστημα Α, να αποδείξετε ότι:
	 
	Β. Να σημειώσετε ποιες από τις παρακάτω προτάσεις είναι σωστές και ποιες λανθασμένες:
	i. Αν η f είναι γνησίως αύξουσα στο διάστημα Δ, τότε ισχύει:
	 , για κάθε  .                                                             Σ          Λ
	ii. Η παράγωγος της f στο x0 εκφράζει το ρυθμό μεταβολής του   ως προς x για χ=0                                                                       Σ         Λ
	iii. Κάθε τοπικό μέγιστο της f είναι μεγαλύτερο από κάθε τοπικό ελάχιστο της f.                                                                                           Σ         Λ
	iv. Αν   για κάθε  , τότε η f είναι γνησίως φθίνουσα στο Δ.
	                                                                                                                            Σ         Λ
	Γ. Να γράψετε τις παραγώγους των επόμενων συναρτήσεων:
	i.  
	ii.  
	iii.  
	iv.  
	          όπου f, g παραγωγίσιμες συναρτήσεις στο R.
	Δ. Δίνεται μια συνάρτηση f  η οποία είναι ορισμένη σ’ ένα διάστημα Α. Να δώσετε τους παρακάτω ορισμούς:
	i. Πότε η f είναι συνεχής στο  .
	ii. Πότε η f είναι παραγωγίσιμη στο  .
	ΘΕΜΑ 2Ο:
	Δίνεται η συνάρτηση  .
	i. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της.
	ii. Να βρεθεί το  .
	iii. Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f στο σημείο με τετμημένη x=2.
	ΘΕΜΑ 3Ο:
	Δίνεται η συνάρτηση   
	i. Να αποδείξετε ότι ισχύει :  
	ii. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f στο σημείο Α(0, 1) .
	iii. Να βρείτε την τιμή   για την οποία ισχύει η σχέση  
	ΘΕΜΑ 4Ο:
	Δίνεται η συνάρτηση  ,  , όπου α μια πραγματική σταθερά.
	i. Να αποδείξετε ότι η f παρουσιάζει ένα τοπικό ελάχιστο και ένα τοπικό μέγιστο.
	ii. Αν  , όπου x1 η θέση τοπικού μεγίστου και x2 η θέση τοπικού ελαχίστου, να αποδείξετε ότι α=2.
	iii. Για α=2 να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f που είναι κάθετη στον άξονα y’y.
	iv. Να βρείτε την τιμή του x για την οποία ο ρυθμός μεταβολής της f  γίνεται ελάχιστος. Ποιος είναι ο ελάχιστος ρυθμός μεταβολής;

