EITANAAHIITIKO ATATONIXMA MAOHMATIKOQN
KATEYOYNXHY

OEMA 1°:
A.’Ecto po suvaptmon f, n omola eivan cuveyng o€ Eva odotnua A .

1.  Noa amodeiete 6tL av () = 0 y1a kaOe ecwtepkd onueio Tov A , 1oTE
n f etvar otabepn| oe OAo T0 ddotTnua A.

ii.  Av{'(y) > 0 oe k4Be ecwtEPIKO oMNUEID TOV A TL CUUTEPOLVETE Y10l TN
novotovia g f';

1. T ovvdptnon foyvovv : £77(x) — f(x) = 0 Y k4Be x €N ko f(0) =
£'(0) . Na amodeiEete 011 :

o) H suvapmon g(x) = [f(x)]* - [f'(;0)]” + 2001 eivar oTo0epn] .
B) g(x) =2001 , yio kGOe y €R .

ii.  Na yapoxtnpicete TI¢ TPOTAGELS TOV OKOAOVOOVV YpAPOVTAS TNV
&voeltn Xmoto 11 AdBog dimda otov aplBud mov avtiotory el og KOO
TPOTOOT) .

a) Av pio cuvéptnon f eivaun yvneiong avéovoca 6to oot A Kot
nopayoyioywn o’ avtd , tote f'(y) > 0 yiu kdbe x € A .

> A
B) Av ' (y) > 0 yia k@Oe y €R , 161 Ta0 onueio A(1, 2) xou B(2 , -4)
aVIKOLV Kot T 000 T YPaPIKY Tapdotoaon g f .

> A

v) Av pio cuvaptnon f etval mtapaywyicun pe cvovem
Topdy®yo o€ £va ddotnua A Kai woyvet £(y) # 0 yio kdbe x €A , t0ten
gtval yvnoeing povotovn 6to A . )Y A

OEMA 2°:

Aivetal n ovvdptnon f pe tomo: f(x)=a*-x, xeR xar 0<a<l.

a) No pehetnoete v £ ©¢ mpog v povotovia Kot to aKpOToTa.

B) Na Bpeite €dv n f eival avtiotpéyiun, vo TNV LEAETNGETE MG TPOG TO KOTAML
KoL Vo oodeilete 0Tt Yo KAOe xe R 1oyvEL f(X) > (Ina-1)x+1.

v) Na Bpeite T1¢ TpayUaTiKES TIUEC TOV A Y10l TIC OTOIEC 1GYVEL 1] 10OTNTOL:
a*t—att = (A -4)-(1-2) , 0<o<l.



OEMA 3°:

Aivetal n cvvdptnon £ 1 omoia elvon mapaywyiciun oto R pe f'(x) =0y kaOe
xeR KO TNG OMOlOG 1 YPAPIKY Tapdotact diepyetot and to onueion A(-2,1)
ko B(1,7).

a) No amodery0el 6tin f etvon "1-1",

B) Na AvBei n eiocmon f7'(-6+ f(x* —8))=-2.

v) Na amoderydei 6t vdpyel tovddyiotov Eva onueio g Cr 6T0 omoio
epamtouévn ¢ Cr eival kdBetn oty evbeia (€): x+2y—-3=0.

OEMA 4°:
Aiveton ) Guvdpinon:
x> +x* +3x-1
X2
o) Na peletioete v f o¢ Tpog v povotovia.
B) Na peretoete v f og mpog ta Koila.
v) Na Bpeite ta onpeia kapmng e Cy.
0) Na Bpeite tic acvuntmteg ¢ Cr.
) Na Bpeite 10 ohHvoro Tiuav ¢ f.
o1) Noa Kdvete TV Ypaeikn topactoact g f.
C) Na Bpeite 1o mAn0o¢ tov tpayuatikdv piiov g eicmong
X +(1-A)x* +3x-1=0, 1eR.

f(x)=




	ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ
	ΘΕΜΑ 1ο:
	Α. Έστω μια συνάρτηση f , η οποία είναι συνεχής σε ένα διάστημα Δ .
	i. Να αποδείξετε ότι αν f΄(χ) = 0 για κάθε εσωτερικό σημείο του Δ , τότε η f είναι σταθερή σε όλο το διάστημα Δ.
	ii. Αν f΄(χ) > 0 σε κάθε εσωτερικό σημείο του Δ τι συμπεραίνετε για τη μονοτονία της f ;
	Β.
	i. Για τη συνάρτηση f ισχύουν : f΄΄(χ) – f(χ) = 0 για κάθε χ (( και f(0) = f΄(0) . Να αποδείξετε ότι :
	α) Η συνάρτηση g(x) = [f(x)]2 – [f΄(χ)]2 + 2001 είναι σταθερή .
	         β) g(χ) = 2001 , για κάθε χ (( .
	ii. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση .
	α) Αν μία συνάρτηση f είναι γνησίως αύξουσα στο διάστημα Δ και παραγωγίσιμη σ’ αυτό , τότε f΄(χ) > 0 για κάθε χ ( Δ .
	                                                                                             Σ  Λ
	β) Αν f΄(χ) > 0 για κάθε χ (( , τότε τα σημεία Α(1 , 2) και Β(2 , -4)     ανήκουν και τα δύο στη γραφική παράσταση της f .                                                                                                                                                                                              Σ               Λ
	     γ) Αν μια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη με συνεχή    
	     παράγωγο σε ένα διάστημα Δ και ισχύει f΄(χ) ( 0 για κάθε χ (Δ , τότε η f  
	     είναι γνησίως μονότονη στο Δ .                                Σ  Λ
	ΘΕΜΑ 2ο:
	Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο:  ,   και  0<α<1.
	α) Να μελετήσετε την f ως προς την μονοτονία και τα ακρότατα.
	β) Να βρείτε εάν η f είναι αντιστρέψιμη, να την μελετήσετε ως προς τα κοίλα και να αποδείξετε ότι για κάθε   ισχύει  
	γ) Να βρείτε τις πραγματικές τιμές του λ για τις οποίες ισχύει η ισότητα:
	  , 0<α<1.
	ΘΕΜΑ 3ο:
	Δίνεται η συνάρτηση f η οποία είναι παραγωγίσιμη στο   με  για κάθε   και της οποίας η γραφική παράσταση διέρχεται από τα σημεία Α(-2,1) και Β(1,7).
	α) Να αποδειχθεί ότι η f είναι ¨1-1¨.
	β) Να λυθεί η εξίσωση  
	γ) Να αποδειχθεί ότι υπάρχει τουλάχιστον ένα σημείο της Cf στο οποίο η εφαπτομένη της Cf είναι κάθετη στην ευθεία (ε): 
	ΘΕΜΑ 4Ο:
	Δίνεται η συνάρτηση:
	 .
	α) Να μελετήσετε την f ως προς την μονοτονία.
	β) Να μελετήσετε την f ως προς τα κοίλα.
	γ) Να βρείτε τα σημεία καμπής της Cf.
	δ) Να βρείτε τις ασύμπτωτες της Cf.
	ε) Να βρείτε το σύνολο τιμών της f.
	στ) Να κάνετε την γραφική παράσταση της f.
	ζ) Να βρείτε το πλήθος των πραγματικών ριζών της εξίσωσης  ,  

